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òàê ÷òî äðîáü 17/12 ïðèáëèæàåò ÷èñëî 2  ñ òî÷íîñòüþ
0,0025, à äðîáü 41/29 – ñ òî÷íîñòüþ 0,00043.

Óïðàæíåíèÿ
61. Ñóùåñòâóåò ëè äðîáü, êîòîðàÿ ïðèáëèæàåò ÷èñëî 2 ñ

òî÷íîñòüþ äî îäíîé ìèëëèîííîé, à åå çíàìåíàòåëü – ò ðåõ-
çíà÷íîå ÷èñëî?

62. Äîêàæèòå ñëåäóþùèå óòâåðæäåíèÿ:
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63. Äëÿ ëþáîãî ïîëîæèòåëüíîãî ÷èñëà a ðàññìîòðèì
ïîñëåäîâàòåëüíîñòü, ïåðâûé ÷ëåí êîòîðîé 1a a= , à êàæäûé
ñëåäóþùèé âû÷èñëÿåòñÿ ïî ôîðìóëå ( ) ( )1 2 1n n na a a+ = + + .
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Öåïíàÿ äðîÆü ÷Łæºà 3

Ïîñòóïèì ñ 3  òàê æå, êàê ìû ïîñòóïàëè ñ 2 :
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Âûïèøåì íåñêîëüêî ïåðâûõ ïîäõîäÿùèõ äðîáåé:
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Çàìåòèì:
2 2 2

2 2 2 2

2 2 2 2

1 3 1 2, 2 3 1 1,

5 3 3 2, 7 3 4 1,

19 3 11 2, 26 3 15 1,

- × = - - × =

- × = - - × =

- × = - - × =

òàê ÷òî ïîëîâèíà äðîáåé «ëèøíèå» – îíè äàþò ðåøåíèÿ
íå óðàâíåíèÿ 2 23 1x y- = , à óðàâíåíèÿ 2 23 2x y- = - .
(Êàê âû ïîìíèòå, ïîäõîäÿùèå äðîáè ÷èñëà 2  îáëà-
äàþò àíàëîãè÷íûì ñâîéñòâîì.)

Óïðàæíåíèå 64. Åñëè íà÷àòü ñ äðîáè 1/1 èëè 2/1 è

ïðèìåíÿòü ïðàâèëî 
3
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+
fi + , òî âñå äðîáè, êîòîðûå

áóäóò ïðè ýòîì ïîëó÷åíû, ÿâëÿþòñÿ ïîäõîäÿùèìè äðîáÿì è
÷èñëà 3 . Äîêàæèòå ýòî.

Â ñëåäóþùåé ÷àñòè ñòàòüè ìû äîêàæåì ìíîãèå óäè-
âèòåëüíûå ñâîéñòâà öåïíûõ äðîáåé. Â ÷àñòíîñòè, åñëè

x/y – ïîäõîäÿùàÿ äðîáü ÷èñëà x , òî 
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Êðîìå òîãî, åñëè 2 2 1x dy- =  è x, y – íàòóðàëüíûå
÷èñëà, òî x/y – ïîäõîäÿùàÿ äðîáü ÷èñëà d , òàê ÷òî
äëÿ ïîèñêà ðåøåíèÿ ( x; y) óðàâíåíèÿ Ïåëëÿ ñëåäóåò
ïåðåáèðàòü ëèøü ïîäõîäÿùèå äðîáè ÷èñëà d . À âîò
îáðàòíîå óòâåðæäåíèå, êàê âèäíî íà ïðèìåðàõ d = 2 è
d = 3, ëîæíî: íå êàæäàÿ ïîäõîäÿùàÿ äðîáü ñîîòâåò-
ñòâóåò ðåøåíèþ óðàâíåíèÿ Ïåëëÿ.

Âðÿä ëè âàì óäàñòñÿ ñàìîñòîÿòåëüíî ñîçäàòü òåîðèþ
öåïíûõ äðîáåé. Íî ïîýêñïåðèìåíòèðîâàòü, ðàçëàãàÿ
ðàçíûå ÷èñëà (è ðàöèîíàëüíûå, è èððàöèîíàëüíûå) â
öåïíûå äðîáè è âû÷èñëÿÿ ïîäõîäÿùèå äðîáè, î÷åíü
ïîëåçíî. Õîòÿ áû îäíó-äâå èíòåðåñíûå çàêîíîìåðíîñòè
îáÿçàòåëüíî îáíàðóæèòå! Íàïðèìåð, ïîñòàðàéòåñü âû-
ÿñíèòü, êàê ñâÿçàíû ìåæäó ñîáîé àíãëèéñêèé ìåòîä
ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ 2 2 1x dy- =  è öåïíàÿ äðîáü ÷èñëà

d .

 (Ïðîäîëæåíèå ñëåäóåò)
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