
˚ ´ À ˝ T $ 2 0 0 2 / „ 610

À . Ñ ˇ ¨ ´ À ˚

ÓðàâíåíŁÿ ˇåººÿ

1 Ìíîªîå Łç òîªî, ÷òî âîłºî â ýòó ÷àæòü æòàòüŁ, çàŁìæòâîâàíî
Łç ŒíŁªŁ ˆ.Ýäâàðäæà «ˇîæºåäíÿÿ òåîðåìà Ôåðìà. ˆåíåòŁ÷åæŒîå
ââåäåíŁå â àºªåÆðàŁ÷åæŒóþ òåîðŁþ ÷Łæåº».

´ ПРЕДЫДУЩИХ ЧАСТЯХ СТАТЬИ ДОКАЗАНО

много разных интересных теорем. Не доказана
только одна, самая трудная – десятая. Эта тео-

рема утверждает, что любое уравнение 2 2 1x dy- = , где
d – натуральное число, не являющееся точным квадра-
том, имеет хотя бы одно решение в натуральных числах.

Я изложу четыре доказательства. Первый способ
использует принцип Дирихле и приближения ирраци-
ональных чисел рациональными. Этот способ короткий
и прозрачный, но у него есть принципиальный недоста-
ток: он не дает приемлемого для практики метода
нахождения решения. Похожие друг на друга другие
два способа – английский и индийский методы –
свободны от этого недостатка, являясь алгоритмами
поиска решения. К сожалению, доказательство того,
что эти алгоритмы рано или поздно останавливаются и
приводят именно к наименьшему решению, требует
значительных усилий.

Мне больше всего нравится четвертый способ, ис-
пользующий цепные дроби. Их роль в теории уравне-
ний Пелля не менее значительна, чем роль иррацио-
нальных чисел, о которой было рассказано в первой и

второй частях статьи. Да и сами по себе цепные дроби
чрезвычайно интересны.

Но прежде всего расскажу одну историю. 1

Вызов Ферма

Начало есть более чем половина всего.

ÀðŁæòîòåºü

«ÑåØ÷àæ åäâà ºŁ íàØäåòæÿ Œòî-íŁÆóäü, Œòî ïðåäºà-
ªàåò àðŁôìåòŁ÷åæŒŁå âîïðîæß, Ł Œòî-íŁÆóäü, Œòî Łı
ïîíŁìàåò. ˝å ïîòîìó ºŁ ýòî ïðîŁæıîäŁò, ÷òî äî æŁı
ïîð àðŁôìåòŁŒó ðàææìàòðŁâàºŁ æŒîðåå æ ªåîìåòðŁ÷åæ-
ŒîØ, ÷åì æ àðŁôìåòŁ÷åæŒîØ òî÷ŒŁ çðåíŁÿ? ÒàŒ Æßºî
âæåªäà � Ł â äðåâíŁı, Ł â æîâðåìåííßı ðàÆîòàı; ïðŁìå-
ðîì òîìó ÿâºÿåòæÿ äàæå ˜Łîôàíò. ¨Æî ıîòÿ îí Ł
Æîºåå ÷åì äðóªŁå îæâîÆîäŁºæÿ îò ªåîìåòðŁŁ â òîì
îòíîłåíŁŁ, ÷òî îªðàíŁ÷Łâàåò æâîØ àíàºŁç ðàææìîòðå-
íŁåì ðàöŁîíàºüíßı ÷Łæåº, îäíàŒî äàæå ó íåªî ªåîìåò-
ðŁÿ íå ïîºíîæòüþ îòæóòæòâóåò...

Òåïåðü àðŁôìåòŁŒà Łìååò, òàŒ æŒàçàòü, æîÆæòâåí-
íóþ îÆºàæòü Łçó÷åíŁÿ � òåîðŁþ öåºßı ÷Łæåº. ¯âŒºŁä
ºŁłü æºåªŒà çàòðîíóº åå â æâîŁı «˝à÷àºàı», à åªî

ˇðîäîºæåíŁå. ˝à÷àºî æì. â «˚âàíòå» „3, 4.
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